UPJV — UFR des Sciences 2024 - 2025
LICENCE 1 — METHODES ET TECHNIQUES DE CALCUL R. ABDELLATIF

Feuille 1 — Fonctions : premiéres notions et exemples fondamentaux

I) Les fonctions classiques : puissances et racines n-iémes
Exercice 1. —

1. Parmi les fonctions suivantes, lesquelles sont des fonctions polynomiales ? Le cas échéant,
donner son degré et son coefficient constant.

2 42? + 47 + 1
f:[xr—>3:c2+12x—7]; g=lz—dx+9——|; h= wa ;
x 20+ 1

a:[wb—>5x3—2x+3(:os(a?)] ; Bz[m%?x%—ﬂ ; ’y:[scb—> 3x2+5—2x} .

2. Parmi les fonctions suivantes, lesquelles sont des fonctions rationnelles ?

2 —
f—[m»—>2—10]; g—[um—)gx]; h—[x>—>5x];
x x

2 4 T _ 42 .21
a:[wm] ; 5:{1;%655] ; VZ[HH} .
24z 202 + 8

Exercice 2. —

Déterminer le domaine de définition de chacune des fonctions suivantes, puis en étudier la parité
et la monotonie (sans recourir a 'utilisation des fonctions dérivées).

f:[:zjr—>3:v2+12x—7]; g:[m»—>—7333+3]; h:[:nl—>(:x2—|—3)2—49];
2 -2z +5
a:[xHx—lO]; 5:[x»—>x2+4]; v=[z—5-"Vz] ;
A= am—)é ; B:[acH 41‘4—41'2—1—1}' C:[xb—> 7x2—4x—3}
5\/5_’_2 ) ) .

IT) Les fonctions classiques : exponentielle et logarithmes

Exercice 3. —
Pour chacune des fonctions suivantes, déterminer son domaine de définition, puis en étudier la
parité et la monotonie (sans recourir a l'utilisation des fonctions dérivées).

2x+1
A:[x*_);le]; B:{:pr—>(2e3x+2)3}; C:[azr—) _11]; D
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E = [z In(1 - z)] F:[x>—> } G = [z~ In(z|) + 7] H:[x»—>ln<3
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IIT) Les fonctions classiques : du coté de la trigonomeétrie

Exercice 4. —
Pour chacune des fonctions suivantes, déterminer son domaine de définition, puis étudier sa
parité, sa périodicité et sa monotonie (sans recourir a l'utilisation des fonctions dérivées).

2

f=lx—3cos(x—-5)]; g= [x'_)sin(@c—ﬂ)

] . h = [a o tan (209)] .

Exercice 5. — .
On consideére la fonction f définie sur R par f(z) = 3 cos (23: + 5)
1. Montrer que pour tout réel z, on a —3 < f(z) < 3.
2. Etudier la périodicité de la fonction f. Quelle propriété de sa représentation graphique
en déduit-on ?
3. Etudier la parité de la fonction f. Quelle propriété de sa représentation graphique en
déduit-on ?
Indication : On pourra commencer par encadrer 2x + 5 pour toul réel x € [—%, ﬂ .

Exercice 6. — Introduction a la trigonométrie hyperbolique —
On définit les fonctions ch, sh et th par les expressions suivantes :
e’ +e " e —e " sh(x)
h(z) :== ——— ; sh(z) ;= —— ; th(z) := .
eh(w) 1= 0 ¢ sha) = S i) = T

1. Etablir le domaine de définition de chacune de ces trois fonctions.
2. Etudier la parité de chacune de ces trois fonctions.

3. Démontrer la validité des formules suivantes pour tous réels z,y :
ch?(x) —sh?(x) = 1; ch®(z) 4 sh?®(z) = ch(2z) ; 2sh(x)ch(x) = sh(2z) ;
sh(xz +y) = sh(z)ch(y) + ch(x)sh(y) ; ch(z + y) = ch(x)ch(y) + sh(z)sh(y) .
4. Résoudre les équations suivantes : ch(z) =0 ; sh(2z) =0 ; th(x +3) =0

IV) Premiers pas dans ’étude générale des fonctions

Exercice 7. —
1. Parmi les valeurs suivantes, lesquelles appartiennent & 'image de la fonction f définie
par f(z):=5\x + 137
a=12:b=-T;¢c=V3;d=nm.
2. Parmi les valeurs suivantes, lesquelles appartiennent au domaine de définition de la
fonction g définie par g(x) =In(3z+2) — 77
a=12:b=-T:¢c=V3;d=r.
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Exercice 8. —
Soit f :[—3,3] — R la fonction dont la représentation graphique est la suivante.

Jj
7

1. Déterminer les images par f des valeurs suivantes : 0; —3; —1.

2. Déterminer les antécédents par f des valeurs suivantes : —0,4; 0; 2.
(On en donnera si nécessaire une approximation a 0,2 par défaut prés.)

Exercice 9. —

Soit f la fonction définie par f(z) b = 3

T 2412
1. Déterminer le domaine de définition de f.

2. Déterminer les images par f des valeurs suivantes : 0; —3; —1.

3. Déterminer les antécédents par f des valeurs suivantes : —0,4; 0; 2.

Exercice 10. — Etudier la parité et la monotonie (sans recourir a l'utilisation des fonctions
dérivées) de chacune des fonctions suivantes.
1 254323 + 22
fi:e—=In{——| ; fory— V3e¥ 4+ 7 faizmm —————;
x—2 51In(z)
frit—e =5ty fsiae 3sin(2?) +sin(3z2) ;  fo:u > 1243 — cos2u .



